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1. Neka su d i n prirodni brojevi.

a) Dokazati da d deli n ako i samo ako d deli zbir cifara broja n zapisanog u
sistemu sa osnovom d + 1.

b) Dokazati da d deli n ako i samo ako d deli razliku zbirova cifara na parnim i
na neparnim pozicijama broja n zapisanog u sistemu sa osnovom d− 1.

2. U skupu prirodnih brojeva rexiti jednaqinu

x! + 15 = 15(x + 1)y.

3. Neka je A = 20122013, neka je B zbir cifara broja A zapisanog u sistemu sa osnovom
8, neka je C zbir cifara broja B zapisanog u sistemu sa osnovom 8, i neka je D zbir
cifara broja C zapisanog u sistemu sa osnovom 8. Odrediti broj D.
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1. Dokazati da se nijedan broj koji daje ostatak 3 pri deǉeǌu sa 4 ne mo�e predstaviti
kao zbir kvadrata dva cela broja.

2. Dokazati da za svaki paran prirodan broj n < 4 · 1018 postoje a, b ∈ N takvi da va�i
n = ϕ(a) + ϕ(b).

3. Dokazati da, za svaki prost broj p > 5, postoje dva uzastopna prirodna broja koja su
oba kvadratni ostaci po modulu p.

Jedna ideja: Posmatrati parove (1, 2), (4, 5) i (9, 10). Razlikovati dva sluqaja u zavis-
nosti od toga da li je 10 kvadratni ostatak po modulu p ili nije.


